Nombres complexes — Exercices — Devoirs

Exercice 1
(1-DX—-G+DX2+(44+6DX—4i=0

corrigé disponible

1. Montrer que cette équation admet une racine reelle.
2. Reésoudre cette equation.

Exercice 2
1. Montrer que
+(1-20Xx2-31+DX-2+2i=0 (E)
Admet une ou plusieurs racines reelles.

2. Résoudre (E)

corrigé disponible

Exercice 3 corrigé disponible
1. Calculer les racines n-1éme de —i et de 1 + L.

2. RésoudrezZ—z4+1—i=0.
3. En déduire les racines de z"* —z"+1—i = 0.

Exercice 4 corrigé disponible

Pour tout nombre complexe z différent de 1, on définit Z= ZZ__211 .

On pose z=x+iy et Z=X+iY avecx,y, X et Y réels

1. Exprimer X et Y en fonction de x et y.

2. Déterminer I'ensemble I' des points M d’affixe z tels que Z soit réel.

3. Déterminer I'ensemble C des points M d’affixe z tels que Z soit imaginaire
pur.
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Exercice 5

Exercice 6

Exercice 7

Exercice 8

corrigé disponible

-+
Pour tout nombre complexe z différent de i, on définit Z =Z—3, .

z—I

On pose z=x+iy et Z=X+iY avecx,y, X et Y réels
1. Exprimer X et Y en fonction de x et y.
2. Déterminer I'ensemble I' des points M d’affixe z tels que Z soit réel.
3. Déterminer 1'ensemble C des points M d’affixe z tels que Z soit imaginaire

pur.

corrigé disponible

Représenter les ensembles suivants sur ungraphique

23—7{ (QW)} ER+}

z=-2i41
{M(z)/ arg(z_—“i) =7 (2”]} &= {M(z) / |z +2+i] = |z - 2i}

z—2i4+1

& = {M'(z)/ arg(z — 21+ 1)
z=3+i

& = {M(Z}/’Z=i

g =

corrigé disponible
1. Calculer sous forme algébrique les racines carrées de i

2. Calculer sous forme algébrique les racines carrées de 1+ V3
1+i

V2

3. Calculer sous forme exponentielle les racines carrées de

4. En déduire les valeurs de cos (%) et sin (ﬂ)

8

corrigé disponible
Linéariser les expressions suivantes :
1. A=sin%x, 3. C =sin*xcosx,

2. B = cos(2x)sin(x), 4. D = sin(4x)cos(x).
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- I+ 1. Quelles sont les racines cubiques sur € sous forme algébrique de
On considére le nombre complexe w = 3=, . .
A=27i ? Combien vaut leur somme ?
1. Calculer les racines carrées de w en les cherchant sous la forme algébrique. 2. Calculer les racines quatriemes sur € sous forme algébrique de B=16
2. Donner la forme exponentielle de w. 3. Quelles sont les racines cubiquesde C=1 sur C ? Combien vaut leur
somme ?

3. Calculer les racines carrées de w en les cherchant sous la forme exponentielle.

4. En déduire les valeurs de cos 55 et sin 5. Exercice 12 corrigé disponible
o : Calculer les intégrales suivantes :
On considére le nombre complexe A = —5 4+ 12i. z
2 b4
5. Vérifier que le nombre complexe 2 + 31 est une racine carrée de A. I :f (COSX)3 dx et J :f (COSZX)Z-Sil‘l3X dx
0 0

6. Résoudre I'équation

22— (4+5)z—14+Ti=0.

Exercice 10 corrigé disponible

1. Soit A = 8 — 6i. Déterminer les racines carrées de A
sous forme cartésienne.

2. Soit P(X) = X?+ (=5 — )X + (4 + 4).
Déterminer les racines de P.

3. Soit Q(X) = X 4+ (=6 —i)X? 4+ (94 50) X + (—4 — 4i).
Ecrire (X) comme produit de polynomes de degré 1.
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